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Samenvatting

In dit proefschrift onderzoeken we de relatie tussen eindig voortgebrachte pro-eindige

groepen G en hun bijbehorende Dirichletreeks PG(s), waarvan de reciproke de probabilis-

tische zètafunctie van G heet. In het bijzonder kijken we naar het vermoeden van Luc-

chini, dat zegt dat voor een eindig voortgebrachte pro-eindige groep G de bijbehorende

Dirichletreeks PG(s) rationaal is dan en slechts dan als de quotiëntgroep G/Frat(G) eindig

is. Detomi en Lucchini lieten al zien dat het vermoeden waar is voor pro-oplosbare G.

Voor niet pro-oplosbare groepen hebben ze laten zien dat het vermoeden ook waar is als

bijna elke niet-abelse compositiefactor van G een alternerende groep is. In dit proefschrift

bevestigen we het vermoeden in een aantal andere gevallen. We laten eerst zien dat het

vermoeden waar is als bijna elke niet-abelse compositiefactor van G isomorf is met een

simpele groep van Lie-type over een lichaam van karakteristiek p, waar p een vaste priem

is. Als er verschillende karakteristieken optreden, wordt het probleem moeilijker, en in

dit geval hebben we nog geen antwoord. We verkrijgen wel als deelresultaat dat het ver-

moeden waar is als bijna elke niet-abelse compositiefactor van G isomorf is met één van

de groepen PSL(2, p), met p ≥ 5 priem. Dit is ook waar als we PSL(2, p) door een spo-

radische simpele groep vervangen. Het vermoeden staat in zijn algemeenheid nog open,

en het kan door onze technieken niet bewezen worden. We geven een aantal voorbeelden

die dit onderbouwen. Desondanks verkrijgen we in deze richting ook een gedeeltelijk

resultaat door te laten zien dat het vermoeden waar is als bijna elke niet-abelse composi-

tiefactor isomorf is met ofwel PSL(2, p), met p ≥ 5 priem, of een sporadische simpele

groep, of een alternerende groep Alt(n) waar n ofwel een priem, of een macht van 2 is.
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