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Samenvatting

Intense automorfismen van eindige groepen

Zij G een groep. Een automorfisme o van G heet intens als er voor elke ondergroep
H van G een element z in G bestaat waarvoor geldt a(H) = zHz~'. De verza-
meling Int(G) van alle intense automorfismen van G is een ondergroep van Aut(G).

In dit proefschrift classificeren we de paren (p,G), met p een priemgetal en G
een eindige p-groep waarvoor Int(G) geen p-groep is. Daartoe definiéren we voor
elke p-groep G de intensiteit int(G) van G als de index van een willekeurige Sylow
p-ondergroep van Int(G) in Int(G). We bewijzen dat eindige 2-groepen intensiteit
1 hebben. Vervolgens bewijzen we dat, als p een priemgetal is, elke eindige non-
triviale abelse p-groep intensiteit p — 1 heeft. We vervolgen de classificatie door de
nilpotentie klasse van de groepen die we bekijken te laten oplopen. Zij p een oneven
priemgetal. We laten zien dat de p-groepen van klasse 2 en intensiteit groter dan
1 precies de extraspeciale p-groepen met exponent p zijn. We bewijzen bovendien
dat, als de klasse 3 is, een eindige p-groep intensiteit groter dan 1 heeft dan en
slechts dan als zijn verabelisering orde p? heeft. De classificatie wordt moeilijker
naarmate de klasse groeit. We bewijzen dat er op isomorfie na een unieke 3-groep
van klasse groter dan 4 en intensiteit groter dan 1 bestaat; deze groep heeft orde
729. In tegenstelling tot het geval van 3-groepen tonen we aan dat er, voor p > 3
en ¢ een positief getal, een p-groep G van klasse ¢ bestaat waarvoor Int(G) geen p-
groep is. Hiertoe breiden we het begrip intensiteit uit naar pro-p-groepen en voor
p > 3 construeren we een oneindige niet-abelse pro-p-groep van intensiteit groter
dan 1. Later bewijzen we dat de oneindige groep die we hebben geconstrueerd op
isomorfie na de unieke oneindige non-abelse pro-p-groep van intensiteit groter dan
1 is. Ten slotte definiéren we voor elk priemgetal p > 3 een nieuwe familie van
2-voortgebrachte eindige p-groepen, die we p-obelisken noemen, en we laten zien
dat ze bijzonder aangename eigenschappen hebben. De classificatie van eindige
p-groepen van intensiteit groter dan 1 is voltooid, op het bestaan van een speciaal
soort automorfismen van p-obelisken na.
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